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 α, β が鋭角のときに 
sinሺα  βሻ ൌ sinα cosβ  cosα sinβ 

が成り立つことを示す。 
(証明) 点 O を中心とする半径 1 の円を描き、円周上に 2 点 A,B をとって図の

ように直角三角形 AOD と BOC を作る。 
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円の半径は 1 だから 

AD ൌ sinα , OD ൌ cosα , BC ൌ sinβ , OC ൌ cosβ 
三角形 AOD の面積をSଵ、三角形 BOC の面積をSଶとすると 

Sଵ ൌ
1
2  sinα cosα ,  Sଶ ൌ

1
2  sinβ cosβ 

2 点 A,B を結んで三角形 AOB を作る。その面積をSଷとすると 

Sଷ ൌ
1
2 ൈ 1ଶ ൈ sinሼ180° െ ሺα  βሻሽ ൌ

1
2  sin

ሺα  βሻ 

台形 ABCD の面積を S とすると 

S ൌ
1
2
ሺsinα  sinβሻሺcosα  cosβሻ 

ൌ Sଵ  Sଶ 
1
2
 ሺsinα cosβ  cosαsinβ ሻ 

S ൌ Sଵ  Sଶ  Sଷ だから 

Sଷ ൌ
1
2  sin

ሺα  βሻ ൌ
1
2 
ሺsinα cosβ  cosαsinβ ሻ 

 sinሺα  βሻ ൌ sinα cosβ  cosα sinβ 
（証明終） 


