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平方根の正則連分数に関する考察（その５） 
２００８年１月２３日 
北海道岩見沢農業高校 

加藤秀隆 
 
０．はじめに 
 今回は、３の平方根の正則連分数の項番号を飛び飛びに飛ばしながら部分分数列を得る

計算方法を紹介します。 
 
１．一般項について 

 3  の正則連分数は、 ･･･,
153
265,

56
97,

41
71,

15
26,

11
19,

4
7,

3
5,

1
2,

1
1,

0
1  です。 

分子、分母を次のように同時に記述します。 

 ･･･,35697,34171,31526,31119,347,335,32,31,301 ���������  

これらを数列として眺めると、1番地の 31�  が公比的な振る舞いをしています。乗数
を順に記述すると、 
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そこで、乗数を 
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31�  とすると一般項は、次のようになります。奇数番の項と偶数番の

項で記述が異なります。 0tk  
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ここで 2  での一般項作成をヒントにして、 3  の正則連分数の分子、分母の一般項を作
ると、次のようになります。 
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２．項番号を飛ばす計算を導く方法 

  偶数番の項、奇数番の項の分子数 12,2 �kk xx の奇数乗と偶数乗に分けそれに匹敵する分

子数 122 , �kk yy  の計算をしていきます。その都度、行列計算を紹介します。 
（１） 偶数番の項について 
  分子数 kx2 の奇数乗を計算します。 
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  逆行列を乗じて、次を得ます。詳しい解析をしていません。 
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  において、 2,1 k としてみます。 
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のようにも求めることができます。 
 

  分母数 ky2 の奇数乗を計算します。 
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  逆行列を乗じて、 
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  ここでも様子を見てみましょう。 
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のようにも求めることができます。 
 
分子数の kx2 の偶数乗を計算します。 
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  これらに匹敵する分母数の計算を次のようにします。 
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（２） 奇数番の項について 

分子数、分母数を奇数乗します。 
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